Sei eine Hutverteilung definiert als Abbildung

f: N — {0,131

die jedem Siinder n € N die Hutfarbe f(n) zuordnet. Sei F = {f(n)} die Menge der mdglichen Hutverteilungen.

Sei ~ eine Aquivalenzrelation, gemiB derer zwei Hutverteilungen dann Aquivalent sind, wenn sie sich an hochstens
endlich vielen Stellen unterscheiden

firfo = i, ll= Y Ifi(n) = fa(n)| < o

Seien

[f] = {gcF:g~f}
F/~={[f]: feF}

die Aquivalenzklassen sowie die Quotientenmenge von F bzgl. ~, d.h. die Menge aller Aquivalenzklassen.

Aus dem Auswahlaxioms C folgt die Existenz einer bijektiven Funktion ¢ : F/~ — F mit

C = Fe:clfi] =clp] <= fi~f

die aus jeder Aquivalenzklasse [f] genau einen Reprisentanten auswihlt.
Zu zeigen ist, dass eine generische Gewinnstrategie

s: NxF — {0,1}/N

existiert, so dass fiir jede gegebene Hutverteilung f nur endliche viele Farben falsch geraten werden:

Is: VfeF:|sn),f(n)] < o

Zum Beweis betrachtet man zunichst die eindeutige Projektion w: F — F/~

einer Hutverteilung auf die Aquivalenzklasse, die Auswahlfunktion ¢: F/~ — F sowie die Verkettungcon: F — F

s = cf] = (com)(f) ~ f

Die Strategie s leistet das Gewiinschte, da sich die von ihr gelieferte Hutverteilung s(rn) nur an endlich vielen Stellen von
der tatsichlich vorliegenden f(n) unterscheidet.

Im Zuge des Ratens ist jedoch f selbst nicht bekannt, sondern lediglich je Siinder n die auf N\ {n} beschridnkte Hutver-
teilung f].z,. Allerdings liefert diese aufgrund der Aquivalenz

VneEN: flu~f = n(flwm) = 7(f) = [f]

die selbe Aquivalenzklasse und daher

VfeFVneN: 3s = c[f] = (com)(flzn) ~ f [



